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Curso de Geometria Analitica

Lista de Exercicios 3

Exercicio 1:

Determine as equagdes vetorial, paramétricas e simétricas (quando possivel) da reta 7 que
passa pelo ponto e paralela ao vetor indicados.

Exercicio 2:

Obtenha as equagdes vetorial e paramétricas das retas medianas dos lados do triangulo
ABC, sendo A = (0,0,1), B=(1,2,1) e C = (1,0,1).

Exercicio 3:
Determine as equagdes paramétricas e simétricas da reta v que passa pelo ponto A =
(1,2,0) e que seja parelela & reta que passa pelos pontos B = (1,1,0) e C = (—1,0, —1).

Exercicio 4:

Dados os pontos P = (1,0,1) ¢ @ = (0,1,1), determine o ponto C da reta que passa
por PQ de forma que a drea do triingulo ABC seja igual a %, em que 4 = (3,—2,1) ¢
B =(0,0,1).

Exercicio a:
Escreva as equagdes vetorial e paramétricas do plano nos seguintes casos:

1

a) 7 passa pelos pontos A = (1,1,0) e B = (1,~-1,—1) e & paralelo ao vetor 7= (2,1,0);
b) = passa pelos pontos 4 = (1,0,2), B (-1,1,3) e C = (3,—-1,1).

Exercicio 6:

Encontre dois pontos A e B dos planos 7y e w2 e encontre a equacao vetorial da reta r
que p‘tsqa por A e por B, em que 'rl X =(1,0,0) + A(0,1,1) + u(1,2,1) e

g (O,U,O)+/\(O,3,D)+}J.( y =1, =1

Exercicio T:

Faga um esbogo, considerando.a base canénica de E®, dos planos dadoes pelas euqagdes
gerais a seguir:

)z —2=0 b)z4+4=0 ¢)y—2—-2=0 d)a+y+z—-1=0

Exercicio 8: i
» x —
Obtenha a equagao geral do plano que passa pelas retas 7:

stz —1l=y=z
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Exercicio 9:
Verifique se a reta r estd contida no plano indicado nos seguintes casos:

a)r: X =(1,0,00+A(2,-1,0) em:z+2y+32=1;

b) m: X = (1,4,1) + A1, ~1,1) + p(—1,2,—~1) e v passa pelos pontos 4 = (2,3,2) ¢
B=(0,0,1).

Exercicio 10:

Escreva as equagdes paramétricas da reta r dada pela intersecdo dos planos m; e 7y, em
que

z= 1+A z= 14A—-p
m:dy= -2 e @y dy= 2\+pu
z2= —A—f 2= 3—pn

Exercicio 11:

Prove que o lugar geométrico dos pontos de £* que sio equidistantes de A = (1, —1, 2) e
B =(4,3,1) ¢ um plano. Mostre em seguida que esse plano passa pelo ponto médio de
AB e @ perpendicular ao segmento AB.

Exercicio 12:
Ache uma equagdo geral do plano 7 que contém 7: X = (1,1,0) + A(2,1,1) e é perpendi-
cular a s: X = (1,0,0) + A(1, 1,0).

Fxercicio 13:

Obtenha uma equagio geral do plano = que passa pelo ponto P = (1,—1,1) e contém a
reta 7: X = (0,2,2) + A(1,1,-1).

Exercicio 14:
Estude a posigdo relativa das retas r e s nos seguintes casos:

a) 7 X =(8,1,9) + A(2,-1,3) e s: X = (3,—4,4) + A(1, -2, 2);

z+1 THy—3z= 1
) r: g =y=zes: Y

2 —y—2z= 0

Exercicio 15:
Estude a posigao relativa da reta r e do plano 7 em que r: X = (0,0,0) + A(1,4,1) e
m X =(1,-1,1) + A(0,1,2) + (1, =1,0),



Exercicio 16:
Determine a posigao relativa dos planos m; € 72 nos casos:

@) m: X =(1,1,1) 4+ A0,1,1) + p(-1,2,1)
Mot X = (11 070) +>‘(1r =1, 0) o “(_11 =l _?‘)

b)m:z—y+22—2=0em: X =(0,0,1) + A(1,0,3) + p(-1,1,1).

_Exercicio 17:
Encontre o &ngulo entre:

LY 1— . L,
a\)as retas r: ¢ = ¥y_z e b T+ y ; |
2 3 2 +3y—Sz=1

A

b)aretar: X =(0,0,1) + A(—1,1,0) eoplano w: 3z + 4y =0

/os planos m: X = (1,0,0) + A(1,0, D)u(—1,0,0) e mp: z+y + 2 =0,

Exercicio 18:
Calcule a medida dos angulos entre a diagonal de um cubo e cada uma de suas faces.
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Geometria Analitica - 4% Lista de Exercicios
Prof.2 Silvia

Exercicio 1: Encontre a distancia entre os planos:
m:2c—y+82=06em:2z—y+8z+10=0.

Exercicio 2: Seja A=(1,3,4) e B=(2,1,2)
a) Calcule a distancia d entre A e B;
b) Calcule a disténcia do ponto P = (d,d?,d®) ao plano 7: z —y + 2 = 18.

Exercicio 3: Calcule a distincia entre os planos m: z+2y+3z=1¢e
my: 2z + 4y + 62— 10 = 0.

—
Exercicio 4: Sejam @ = AB = (1,0,3) e ¥ = (—1,1,2). Determine a distancia do ponto
A a reta que passa por B e é paralela ao vetor 7.

=2+ A
Exercicio 5: Calcule a distancia entre as retas r: ¢ y =34+ A ,AeRe
z=—1-—58A

51 X =(1,2,4) +p(0,-1,-2), peR.

Exercicio 6: Qual a distancia entre a reta r: X = (1,0,2) + A(—1,3,4) e o plano
m: X =(5,3,7) +w(l,—-1,1) +n(2,2,—1)?

Exercicio 7: Calcule a distancia entre as retas r que passa pelos pontos A = (1,2,0) e
B =(0,1,2) e s que passa pelos pontos C' = (1,1,3) e D = (2,3,5).

Exercicio 8: Considere os pontos A, B,C e D do exercicio anterior. Calcule a distancia
do ponto D ao plano 7 determinado pelos pontos A, B e C.
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Exercicio 1: Construa o grafico, encontre o foco e a equagio da reta diretriz das pardbolas nos
Casos:

[

5 ; 1
a} ¢ = Sy b) = —ayz C) 21}2 =9z = 0.

Exercicio 2: Otenha a equagdo reduzida da parabola e construa o seu gréfico nos seguintes casos:
a) Vértice V = (0,0) e foco f = (1,0); !

b) Vértice V' = (3,—2) com eixo de simetria paralelo ao eixo Oy e parametro p = 1;
c) Vértice V = (4,2) e foco F' = (1,2) e determine usa equacio geral;

d) Vértice v = (0, —2) e reta diretriz 2o — 3 = 0 ¢ determine sua equagio geral.

Exercicio 3: Determine os vértices, os focos e esboce o grifico das elipses nos casos:
a) 1622 + 2532 = 400; b) 4x?+9? =16.

s s - i (€]
Exercicio 4: Encontre a equagio geral da elipse que tem centro em C = (4, -2), — =
eixo menor medindo 3, determine seus vértices e esboce o seu grafico.

e semi-

12| =

Bxercicio 5: Determine as equagdes reduzida e geral das elipses nos casos:

a) focos F' = (£3,0) e vértices A = (£4,0);
b) vértices A = (0,+6) e passando pelo ponto P = (3, 2);
¢) Fi=(-3,2)e B=(-3.6)ea=4

Exercicio 6: Determine os vértices, os focos, as equagdes das retas assintotas e faca um esbogo
das hipérboles nos casos:

a) 7% — 43% = —18; b) 252% — 144y? = 3600; ¢) 32> -y’ =3 d) 927 — 16y = 144.
Exercicio 7: Determine a equacdo reduzida e esboce o grafico da hipérbole nos casos:

o) Focos (£3,0) e vértices (£3,0);

b) Veértices (0, =2) e distancia focal 2+/11;

c) Ewid=(3-3), F=(37ea=3

dl b =4 s retag assintaras 25 = 437 ram faras na siva i



Exercicio 8: Em cada um dos casos a seguir, determine se as equacées sio de uma parabole,
elipse ou hipérbole, obtenha a equagao reduzida e esboce o seu gréfico:

a) 250 — da? 4 40y = 0 b) 1622 + 9y? — 962 + 72y + 144 = 0
¢) 422 + 9y —8r — 36y +4=0 d) 12 —162+2y+49=0

e) 227 — 122 —y+14=0 fly?—32> —182—18=0 '

Exercicio 9: Identifique a superficie e esboce o seu grafico em cada um dos casos a seguir:
\

2 2 4 2 2 2 2 2 2
Y z Y z x v z
- - —_ =l p) =+ — = — =] ) — == =1
TR e R ! £73
v 2, ¥ 24 2
d)T_l_Z—Z—O elz=12 T fl4a*+2*=y=0

a2+ +22=25 h)4a®+ 42— 22 =0 i) 4zt — i+ 2224 4=
g



