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1. Demonstre, utilizando a definigao de limite, que:

(a) lim 2% = 16.
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(b) lim (11.7: + 5) = —6.
r——1

(c) lim 8v3 =8V3.
2

2. Calcule, caso exista, cada um dos limites abaixo. Se nao existir, justifique.

(a) lim x + 2.
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(k) lim 21
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—q(2 T, sex > 2
(n) lim 9(z) = 9(2) onde g(x) = 42
e=2- T —2 ?,sex<2
—g(2
o) lim 9(x) =9(2) onde g(x) ¢é a funcdo do item (n).
z—2+ X —
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(p) lim 9(x) = 9(2) onde g(z) é a fungao do item (n).
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3. Mostre, usando a defini¢ao de limite, que lim f(z) =0 < li_>m |f(z)| = 0.
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T—rT0

4. Demonstre o Teorema da Comparacao dado em sala de aula: Sejam f e g funcgoes tais que
f(z) < g(z) para 0 < |z — 20| < r, para algum r > 0. Se lim f(x) e lim g(z) existem, entdo
T—T0 Tr—x0
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. Seja f: R — R tal que —22+3z < f(z) <

. Demonstre o Corolario do Teorema do Confronto dado em sala de aula: Suponha que lim f(z) =
T—T0

0 e que existam M > 0 e r > 0 satisfazendo |g(x)] < M para 0 < |z — zo| < r. Entao
lim f(z)g(z) = 0. [Sugestao: Use o Teorema do Confronto e o Exercicio 3.]
Tr—TQ

Va3 + 6x2

Considere f(z) = . , sex#0
6, se x = 0.
(a) Calcule }}1_)1% f(x).
(b) Verifique se lim f(x) = f(0).
x—0
. Verifique se as afirmacGes abaixo sao verdadeiras, justificando as respostas, isto é, exibindo uma

prova nos casos verdadeiros e dando um contra-exemplo nos casos falsos. (Atencdo: vocé pode
assumir verdadeiras as propriedades de limites vistas em sala de aula.)

(a) Se existem os limites lim f(z) e lim (f(x)+ g(x)), entdo existe lim g(z).
T—IT0 T—I0 T—rT0

(b) Pode existir lim (f(z) + g(x)) sem que exista lim f(z) ou lim g(x).
T—T0 T—T0 T—T0

(c) Se existe lim f(z) e ndo existe lim g(z), entdo nao existe lgn (f(x) + g(x)).
T—T0

T—T0 T—rxT0
(d) Se existem lim f(x) e lim g(z), entdo existe lim m
T—T0 T T—T0 g(aj)

(e) Se existe lim f(z) e ndo existe lim g(z), entdo nao existe lim f(x)g(x) .
T—T0 T—IT0 T—TQ
(f) Se existem lim f(x) e lim f(z), entdao lim f(x) existe.
x—mar Tz T=To
22 -1
T para todo = # 1. Calcule lim1 f(x) e justifique.
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. Suponha que g : R — R ¢ tal que |g(z)| < 2%, para todo z € R. Calcule lim .

z—0 X

Sejam f,g: R — R tais que [g(x)]? + [f(z)]? = 2, para todo = € R. Calcule e justifique
(a) lim z°g(z).

z—0
(b) lil)% fz)Va® —21.

(Sugestao: Use o Corolédrio do Teorema do Confronto.)



